Tarea de Cdlenlo Diferencial € Tntegral I
“Propiedades de Campo, Desigualdades,
y Valor Absoluto”

1. Pruebaquesia,b,c € R
aa —0=0

b. —(a+b)=—a-—-»b
c. Sia+b=a+c,entonceshb =c
d 171=1
e. Siab # 0, entonces (ab)™! =a 1p~t
f. Siab=acya+0,entoncesh =c
. a c_ ac
g. Slbd:/:()g'a—bd
ibp _ ad
h. Si % =0

i. % %si y solo si ad/bc con bd # 0
j.  Optativo Demuestraque a € Ry a # 0 m,n € N, entonces a™*" = g™ - a™

2. Como 2 < 4 podemos concluir que v2 < 2, prueba que

a. V2++2<2

b. (2+V2++2
3. Prueba que

V2 <3
4,
, . 3 b3
a. Paranumeros reales a y b, Si a > b, muestra que a?b < ab? + £
, . b
b. Sean a, b nimeros reales con 0 < a < b < 1, verificaque 0 < — +—< 1

a(a-1) t b(b—1) =

i . 11
c. Sean a, b nimeros reales positivos con —+ - =1, muestra que
1 1 < 1

P .- 1
d. Sean a, b nimeros reales positivos con = < <
3 a(a+1)  b(b+1) 2

e Paraa,b>0,%+§22
4

1 1
f. Parag,beR*,=+=>
a b a+b

g. Para nameros reales a, b, c muestra que
lal| + |b]|+|c|=]la+b|—|b—c|—|c—al+]|a+b+c| =0
5. Prueba que

u+v+|u—v|

a. Que el méas grande de dos reales, u y v, esta dado por max(u, v) = 5

u+v—|u—v|

b. Que el menor de dos reales u y v, esta dado por min(u, v) = 5

6. Halla una formula para
a. El maximo de tres niUmeros reales u, v, w
b. El minimo de tres nimeros reales u, v, w
7. Para cada uno de los incisos halla todos los reales que satisfacen la desigualdad o la igualdad
dada



10.

11.

12.

13.

14.

x—31<7 | x*-x+4<10 | (x—-1D2<4 [[7x]|-[32]<0| /x[-1>a
>0
lx+1] <1 x24+x4+4>10 | (x—2)2+3<12 | |x]?—4|x|-1=0 (1)
x—2
1
_( )>o
— X
_ _ 9
[2x — 5| < 4 x(1—-x)>1 xz_x+<_)<3 |E|2£ 1>3
4 x 5 x
lx —3] <2 x% 4 2x < =2 2x%>4+3x =2 x*<2x*+3 3x +2|>6
<x*’+x+1

la+b|—|a?-b?|
|ab|+ab+|a?+b2|
¢En que se simplifica la expresion

Si |a| = |b|, calcula

a. Xh
X
b x+|x|,)
T
c. kb

2
La temperatura se puede medir en grados Celsius o grados Fahrenheit, la relacion entre ambas

5 -
escalas de temperaturaes C = 5 (F — 32), donde C es el valor numérico de una temperatura en

grados Celsius y F lo es en grados Fahrenheit. ;Cual es el intervalo de temperatura en grados
Fahrenheit correspondiente al intervalo 7 < ¢ < 55? ¢El punto medio de dicho intervalo de
temperaturas corresponde al punto medio del intervalo en grados Fahrenheit?, Justifica tu
respuesta.
Para cada uno de los siguientes intervalos encuentra el centro y el radio correspondiente

a. (-1,2)

b. (-2,5)

c. (a+c,b+0)

h—1 h+1

d (550

e. 1—-r1+2r)
Describe cada uno de los siguientes intervalos, mediante una desigualdad de la forma |x — a| <
rojlx—al<r

Muestra que si a4, a,, as, ..., @, NUmMeros reales positivos entonces
a. |aqg| +lay| + laz| + |ag| + -+ la,| = |lay + a; + a3 + a, + -+ + a,| (desigualdad
triangular generalizada)

ajtazt+asztas+---+ay

b. Ya, a, az-az*...ma, <
\/1 203" 0y n <= "

a. Seaa; >0coni=1,234,..n Muestraque
1 1 1 1 1
(a1+a2+a3+a4+---+an)-<—+—+—+—+---+—)
a; ap; Qaz Qg a,

>n2




n+1 n—1

b. Sia>1,entoncesa® —1>n- (aT - aT)
15. Para numeros reales positivos a y b
a. Sivb < a muestra que se tiene que

\/7\/__ a+vaz—b a—VazZ-b
a+Vb= > + >

b. Encuentra el valor de

I a /a\/ax/a...
ii. |a|b /aﬂfb\/a\/b...
16. Optativos

1
a. SiHn:1+%+%+i+---+%,verificaquen(n+1)2<n+anonn22

b. Considera la “ecuacion formal” con un numero infinito de radicales x =

x+ Jx + Jx +vx ++x+ -, icual es el valor de x?

C. Considera la “ecuacion formal” con un numero infinito de radicales y =

x + \/x + Jx ++/x +v/x + —, prueba que para x > 0, y esta dada por y = 2%

2

d. Obténel valor de ® = Jl + \/1 ++/1++1+ -y prueba que satisface la ecuacion

x? —x —1 = 0.;cuél es el valor de ®?
i. Considerando que ® cumple la ecuacion ®? — & — 1 = 0, es decir 2 = & —
1, prueba que @3 —2d +1 =0

ii. Pruebaque ®~ ! = é =d-1



