Tarea de

“Limites y continuidad”

1. Daladefinicion e y 6 para cada proposicion
a. limf()=M
t-a
b. limh(z) =P
z—d
C. linlq7 gl@) =1L
a—
2. Explica por qué son correctas las siguientes definiciones de lim f(x) = [: Paratodo § > 0, existe € > o
x—a
tal que, para todo x
a. Si0<|x—al <e entonces |f(x)—1] <.
b. Si0<|x—al <e entonces |f(x) —1] <6.
c. Si0<|x—al <e entonces |f(x) —1] <56.
d. Sio<|x—al< 1—60 entonces |f(x) — 1| < .
3. Proporciona ejemplos que demuestres que las siguientes definiciones de lim f(x) = [ no son correctas
xX—a

a. Paratodo § > 0 existeun € > 0talquesi 0 < |x —al| < §entonces |f(x) — 1| <e
b. Paratodoe > 0,existeun§ > 0talquesi0 < [f(x) — | <e€,entonces0 < |x —al| <&

a. Sif(x)=x3 hallalaé > 0tal que se cumpla |f(x) — a®| < 0.001, siempre que [x —a| < §

b. Sif(x)=x*+2 hallalad > 0 tal que se cumpla |f(x) — f(a)| < 0.1, siempre que |x — a| <
8.

5. Proporciona una prueba con € y § para cada limite dado

a. limQ2x—-1)=-1
x-0

b. lim(3x—-1) =—-64
x-21

x?-25

c. lim =10

x-5 X-5

a. Proporciona un ejemplo que pueda existir lim[f (x) + g(x)] sin que necesariamente existan los
X—a
lim f(x) y lim g(x)
x—-a x—-a
b. Prueba que si existen lim[f(x) + g(x)] y lim f(x), entonces lim g(x)
x—-a x—-a x—-a
c. Proporciona un ejemplo que pueda existir lim[f (x) - g(x)] sin que necesariamente existan los
X—a
limites lim f(x) y lim g(x)
x—-a x—=a
d. Siexisten lim f(x) y im[f(x) - g(x)], se puede afirmar que necesariamente existe lim g(x)?
x—a x-a x-a

7. Encuentra los limites indicados o establezcan que no existe

lim — = lim z° + 82° lim( ! T S It
zZ— _—_— _—
s-252+19 —27 x-1 13—x A —x?—x+ 1 xl_r,ri6x2—5x+1

2
B (1 —x3)>

lim — . x? =3 CoxP-2x+1 x4+ 3x%+2x (x—1)V2—x
o111+ x lim ————— lim ———— lim ——— | lim—————

x-V3x*+x2+1 x>l x3—x x--2 X?—x—6 x-1 x2 -1




. x2+5 lim[ 1 i x3 +3x% + 2x I x™—a™ " x> —32
1m m————- m-—-— im————
x-2x2—3 | »=2l(x(x—2)2) | x51  x3—x xoa X —a x-2 X —2
5+l
x2—3x+2
tan 2x 1—senx lim(2x tan x sen (x™ . —
im im—— x_,E( lim # lim u
x-0 sen 5x x>p  COSX 2 x-0 (sen x)™ h=0
cos x)
lim sen ax i tan kx sen? x I sen 3x I (tanx)
im i im im

x-0 sen fx x-0 X chl_l’};l) x2 x=>0 X x-0 X

8. Sean f(x)y g(x) tales que f(x) < g(x) para toda x. Supon que existen limf (x) y lim g(x), prueba que
xX—a xX—a

lim f(x) < lim g(x).

x—a x—a
9. Calcula los siguientes limites utilizando limites laterales

a. lim|5 — 3x]|
X2
8—x—x? six>—4

b. )}ir{l4f(x) siendo f(x) = {ﬂ six < —4

X

10. Determina en que numeros la funcion es continua e indica la razon

(x+2)? six<0
a. X) =
f&) {x2+2 six>0
t347
b. F(t)—t2_4
1 .
e Fs) = ? sis<1
o sis>1

3 .
d h(x)={x+\/; s%x<0
x—vx six=0
3 .
N g(x)={2x—\/§ ..Slﬁl
xVx six>1

11. Construye un ejemplo de una funcién f definida en R, discontinua en todos los reales, tal que |f| sea
continuaen R

12. Prueba que

a. liml=0y lim 2=0

xX—0o X X—>—00 X

. . . XMt am 1 x™ M tag x+a
b. Sin >m,existe lim = m-1 =0

;cuanto vale?
x—00 bpxM+bp_1x" "1+ +bix+bg ye

. . . XM am XM Mt x+a
c. Sin=m,existe lim “2=_—m=1*__ —
x>0 bpxM+bp_1x" 14+ +byx+bg

y ¢cuénto vale?

13. Halla las ecuaciones de las asintotas de los gréaficos correspondientes a las funciones

x%+1

a. fx)=

1+x



x?+2x-3

b. f(x) =

x3-2x2—x+2

14. Determina los valores de las constantes ¢ y k que hagan a la funcién contintia en todo ndmero. Dibuja la
gréafica de la funcion resultante.

_(3x+7 six<4
a f(x)_{kx—l six >4

x six<1
b. f(x)={cx+k sil<x<4
—2x si x=4

x + 2c¢ st x <=2
c. gx)=143cx+k si—2<x<1
3x — 2k six>1
15. La funcién de demanda de un cierto bien es D(q) = 92:?

a. ¢Qué tipo de funcion es?
b. ¢Cudl es su dominio para que tenga sentido econémico? (sea mayor que cero)
c. ¢Tiene asintotas? ;Cuales?



