Algebra Superior 11 mayo 2020

Tarea 4

1. Utilice el algoritmo de la divisiéon para encontrar el cociente y el residuo al dividir en cada uno de
los casos siguientes a(x) entre b(z) en R[z].

(a) a(z) =22% - 322+ — 1y b(x) =22 +2
(b) a(x) =22 +2yb(z) =223 -322 +2 -1
(c) a(z) =27+ 3z yb(z) =z —1

(d) a(x) =22 ++v22 —1ybx) = x—@

2. Sea f(x) = 2% — 1. Exprese f(x) como suma de potencias de = — 1.

3. Encuentre todas las rafces en C de 27 + 22 + 325 + 22 + 23.

4. Pruebe que 28 4 42® — 22* — 2823 — 2522 4 40z + 50 no tiene ninguna raiz racional.
5. Diga si los polinomios (de R[z]) en cada uno de los siguientes incisos son iguales.

p1(z) = (z+2)7 y pa(x) = 27 + 1425 + 842° + 2802* + 56023 + 67222 + 4487z + 128
p3(x) = (. — 3)% y pa(z) = —28 + 1825 — 1352* + 5402% — 121522 + 1458z — 729
ps(z) = 2 — 223 — 6722 + 260z — 252 y p(z) = (v — 2)%(2z + 22 — 63)
pr(x) =
po ()

z*—14a> +71$2—154x+120 y pS(‘r) — {E _ 121‘2 + 472 — 60

o(x) = 3228 — 17625 + 3202* — 28022 + 13022 — 31z + 3 y pro(z) = (253 143055&%?5 174)7

6. Sea p(x) = ax? + bxr + ¢ con a,b,c € R y sea d un ntimero real. Sean «, 3,7 los coeficientes de
las potencias de  — d en la representacién p(r) = a(z — d)? + B(z — d) + . Exprese a a, 8,7 en
términos de a, b, c y d.

7. Escriba al polinomio p(x) = x* — 623 + 182? — 24z + 16 como producto de dos polinomios de grado
dos con coeficientes reales.

8. Sea p(x) € R[z] un polinomio irreducible. Pruebe que (p(z),p'(z)) = 1.



