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6) Espacios con  producip indesior
€spacios normados

Espocias wetvicos

Def. Senﬂjhm a;n_,u:'l'o Uu{ fmcion d:XxX 2P R s llamg
una ca (o distancia) %1 wwmple las s propiedades :
1. d(x.a) 20 Vx,ae X 3 d(x.s)-o 8:-:) x=y,

S dlx.a) = dly,x) 'f!(.a e X,
3. dix;y) ¢ dix2) + dlay) ¥ xy3 € X,
la Parc_"q (x,d) es llamada un €s PO metvico.

Def. Sea V un espauo vechrial sobre Ro €. Una fmeien
N 1:V — R es lamada una norma si comple b&hdlsnb:
1. ix0 20 ¥xeX y [xll=0 ¢= x=0.
2. WAxi = WUxll pafa fodo escalar Aoy x € X,
3. x+yl € Uxll + y 0 ¥ Xy € ),
la pareya W, ) es llamadq yn espacio nosmado .
* Esk wilso es wm Cwiso de analisns real por lo que el campo seva
R al menos de g X dlﬂa obva wsa.

Def- Sea V wn espaco vectorial sobre €. Una fmabn
{,2:VxV — & ¢ llamada on mducb_inbriof S\
wmple qe: 1 (XD % 0 ¥ xe\N.

2. <%iy) = Lyi%? ¥ Xy V. _

3. LAxiyd = IR ¥ael y wys V.

B, (x1y,3) = <x2) 4 dy,3) ¥ xy€ V.
Lla pweya (V, < .2) es lamada wn espacd (PN ERAUED
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Ng‘-l'l: Un poducio escalar nduce wa norma de la
siamk ™anera:

- fop. Sea (V, ¢,>) wn espaco con poduch escalar ,
| emtonces la funcBn 1 NV —m R
Hull = \’ <uud
dehne wa norma em V.
Dew. La devosivauon requiere de |a Syuenle Pomiictn;
fop. Si (V, ¢, ) &5 wn espacvo N products escalar,
entonces  I<U,vd) § Wulllivll , donde llull= yZo,a3™,
¥ uvey,
(G miaualdad S wonoce tomo la dGSlaUddnd de.
Cachy = Schwart)

Realice la demos Vocitn como &CrCicO .

Nota: Una no/ma (ndue wa dstancia de la .sldvunk
_'marwa:

= Pop  Sca (V, Il D) wn espacid mormado , entonces
4 “la fwan  d: ViV — R
dlu,v)= liv-ull
= dehne wna metica en V.
Dem. E",m'mo.
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- aiu.-."ls gemplos  de  espacios. ‘::?"f‘ e s
widado Hodad 103 Gemglos en las MOTAS ImpcSAS
on SuS dempsVauones.
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